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Aufgabe 33 (5 Punkte). Untersuchen Sie folgende Reihen auf Konvergenz:
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Aufgabe 34 (3 Punkte). Beweisen Sie: Ist
∞∑

n=1

an konvergent und gilt

a1 ≥ a2 ≥ a3 ≥ · · · ≥ 0, so folgt lim
n→∞

(n · an) = 0.

Aufgabe 35 (3 Punkte). Sei
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an eine konvergente Reihe positiver Zahlen. Beweisen
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konvergent sind.

Aufgabe 36 (3 Punkte). Sei
∞∑
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an eine konvergente Reihe positiver Zahlen und
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ai das n-te Restglied. Beweisen Sie :
∞∑

n=1

an√
rn

ist konvergent und
∞∑

n=1

an

rn

ist

nicht konvergent.

Aufgabe 37 ((Lebesgue-Zahl einer Überdeckung) 4 Punkte).
Sei A ⊂ X eine kompakte Teilmenge eines metrischen Raumes (X, d) und A ⊂

⋃
i∈I Ui eine

offene Überdeckung von A. Beweisen Sie, dass eine Zahl ε > 0 mit folgender Eigenschaft
existiert: Für ein beliebiges a ∈ A ist K(a, ε) vollständig in einem Ui enthalten.


