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Aufgabe 1. (4 Punkte)
Seien n € Zwg, L ein algebraisch abgeschlossener Korper und f € L[Xi,---,X,] ein
Minimalpolynom einer affinen Hyperfliche H C A7. Ein Punkt € H heifit singuldr, falls

(88—){1(35), e %(aj)) = (0,...,0) in A7. Punkte von H, die nicht singulir sind, heifilen

requldr. Man beweise, dass diese Begriffe unabhéingig von der Wahl der Koordinaten und
des Minimalpolynoms sind.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Sei L ein algebraisch abgeschlossener Korper der Charakteristik 0. Man beweise, dass die
Menge S der singuldren Punkte einer affinen Hyperfliche H C A7 eine affine Varietdt ist
und S C H.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Man bestimme die singuliiren Punkte der folgenden ebenen algebraischen Kurven in AZ%.
(a) 2% + 22 — y* = 0 (Kartesisches Blatt)

(b) 4z(z + 1)(z + 2) — y* = 0 (elliptische Kurve)

(¢) (22 + 92 + 4y)? — 16(2? + 4?) = 0 (Kardioid)

Aufgabe 4. (4 Punkte)
Man bestimme das jeweilige Verschwindungsideal der folgenden Mengen in A?.

(a) {(t.#%,¢°) |t € C}

(b) {(#%,*,°) |t € C}

Aufgabe 5. (4 Punkte)
Sei K ein Korper. Man beschreibe die Nullstellenmengen V; = V(I1) und V5 = V([3) der

Ideale [1 = (.X2 — 1, X3) und [2 = (X12 — 1, X2X3 —XQ) von K[Xl, X27 X3] Man bestimme
ViNnVyund V3 UV, und gebe jeweils ein definierendes Gleichungssystem an.



