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Aufgaben

4.1 Monotonie 6 Punkte

Sei n := 〈{0, 1, . . . , n− 1},≤〉 mit der üblichen Ordnung 0 < 1 < · · · < n− 1.
Zeigen oder widerlegen Sie jeweils, dass die Abbildung ϕ : P → Q monoton ist.

(a) P = 〈P(S),⊆〉 wobei |S| > 1, Q = 2,
und ϕ(U) = 1 wenn U = S, ϕ(U) = 0 wenn U 6= S.

(b) P = 〈P(S),⊆〉, Q = 3, x ∈ S beliebig fest gewählt und ϕ(U) =


1 wenn x /∈ U
2 wenn U = S
0 sonst

(c) P = 〈P(n),⊆〉, Q = n, ϕ(U) =

{
sup(U) wenn U 6= ∅,
0 sonst.

(d) P = Q = 〈N0,�〉, mit m � n falls ein k ∈ N0 existiert mit km = n.
Sei x ∈ N0 beliebig fest gewählt und ϕ definiert durch ϕ(n) = xn

4.2 Alternative Stetigkeitsaussage 4 Punkte

Seien < D1,≤1> und < D2,≤2> vollständige Halbordnungen.
Zeigen Sie:

f : D1 → D2 ist stetig ⇔ für jede gerichtete Menge T ⊆ D1 ist auch das Bild
f(T ) := {f(d) | d ∈ T} gerichtet und f(t T ) = t f(T ).

4.3 Fixpunktsatz 2 Punkte

Sei D eine vollständige Halbordnung, f : D → D stetig.
Zeigen oder widerlegen Sie: fix f ∈ {f i(⊥D)|i ≥ 0}.


