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(1) Die Zufallsvariablen Xy, ..., X, seien unabhéngig mit diskreter Wahrschein-
lichkeitsdichte
[z!](1 — 679>]719$6791{1727_._}(:L’),
mit unbekanntem Parameter 6 > 0.
Zeigen Sie, dass die Likelihood-Gleichung eine eindeutige Losung hat,
wenn X = L3 X, > 1gilt. Ist diese Losung ein Maximu-Likelihood-
Schatzer fir 67

(2) Die Zufallsvariablen X, ..., X, seien unabhéngig und mit Lebesguedichte
fo(z) = 0f1(x) + (1 = 0) fa(2),

wobei fi(x) und fo(x) zwei bekannte Lebesguedichten seien und 6 €
(0,1) unbekannt sei.

(i) Bestimmen Sie eine notwendige und hinreichende Bedingung dafiir,
dass die Likelihood-Gleichung eine eindeutige Losung hat. Zeigen
Sie, dass im Falle der Existenz einer Losung diese schon der Maximum-
Likelihood-Schétzer fiir 6 ist.

(ii) Bestimmen Sie den Maximum-Likelihood-Schétzer von 6, falls die

Likelihood-Gleichung keine Losung hat.

(3) Die Zufallsvariablen X1, ..., X, seien unabhangig, so dass log X; gemafs N (6, 0)
verteilt ist, wobei > 0 ein unbekannter Parameter ist.

(i) Zeigen Sie, dass eine der Losungen der Likelihood-Gleichung der
Maximum-Likelihood-Schatzer fiir 6 ist.

(ii) Bestimmen Sie die asymptotische Verteilung des Maximum-Likelihood-
Schatzers von 6.



