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Aufgabe 15 (4 Punkte). Seien A, B Formeln. Konstruiere analog der Vorlesung eine Ableitung von AvB

BVA
mit Begriindung aller Beweisschritte.

sl

Aufgabe 16 (4 Punkte). Sei A eine Formel. Konstruiere analog der Vorlesung eine Ableitung von 4 mit

Begriindung aller Beweisschritte.

Aufgabe 17 (4 Punkte). Sei P = { Py, P1, P, ..} eine abzihlbare Menge von Primformeln. Ist die Menge
A={PyVP,P VP, P,V P3P;VPy..}

erfiillbar, d.h. existiert eine W-Funktion 7 : P — 2 mit 7(A) = 1 fiir jede Formel A € A? Gebe eine
Begriindung an.

Aufgabe 18 (4 Punkte). Seien A und B Boolesche Algebren: Betrachte auf A x B die Produkt-Ordnung
(al,b1) < (ag,bg) S a < as undb1 < bz

Zeige, dass A x B ebenfalls eine Boolesche Algebra ist. Genauer:

a) Verifiziere die drei Ordnungsaxiome.

b) Finde Kandidaten fiir Supremum (ay,b1) A (az,b2) und Infimum (aq,b1) V (ag,be) und zeige die
Supremum-bzw. Infimum-Eigenschaft.

c¢) Beweise die Distributiv-Gesetze.

d) Finde Kandidaten fiir das kleinste bzw. grosste Element in A x B sowie fiir die Negation, und
beweise die entsprechenden Gesetze.

Alle diese Fragen betreffen Paare (a,b) mit a € A und b € B.



