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Aufgabe 5: Nullstellenverteilungen

Es sei f eine ganze Funktion, die in den ganzen Zahlen einfache Nullstellen hat und sonst
keine weiteren Nullstellen besitzt. Zeigen Sie, dass man eine Darstellung
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hat, wobei g eine ganze Funktion ist.

Aufgabe 6: Periodische meromorphe Funktionen

(a) Zeigen Sie (unabh�angig vom Ergebnis der nachfolgenden Aufgabe), dass durch
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eine meromorphe Funktion f mit Polen erster Ordnung in den ganzen Zahlen dar-
gestellt wird.

(b) Zeigen Sie, dass f die Periode 1 hat, d.h. dass gilt

f(z + 1) = f(z) f�ur alle z 2 C n Z.

Aufgabe 7: Partialbruchentwicklung des Cotangens

Zeigen Sie (unabh�angig vom Ergebnis der vorigen Aufgabe), dass f�ur die durch
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de�nierte Cotangens-Funktion die folgende Partialbruchentwicklung gilt:
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Anleitung:

(a) �Uberlegen Sie zun�achst, dass die angegebene Reihe lokal gleichm�a�ig konvergiert.
(b) Folgern Sie nun (�) durch gliedweise Di�erentiation.

Aufgabe 8: Eine Formel f�ur Residuen

Zeigen Sie: Sind g und h holomorphe Funktionen in einer Umgebung von p 2 C, und ist
ordp(h) <1, so gilt
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