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Aufgabe 44: Untersysteme
Sei X eine abelsche Varietit, D € Div(X) und py,...,p, € X. Wir definieren

PD=pi—...=p) :={feTD)[ flpr) == flp,) =0}
Zeigen Sie:
(a) Das Untersystem I'(D —p; — ... — p,) ist ein komplexer Vektorraum der Dimension
>dim (D) —r.

(b) Falls dimI'(D) > r ist, so existieren Punkte p,...,p, € X, so dass gilt:
dimT'(D—p; — ... —p,) =dim (D) — r.

(c) Zeigen Sie die folgende Verschirfung von (b):
Es gibt Hyperflichen Y7,...,Y, C X, so dass alle Tupel (py,...,p,) € X", fiir die

dimI'(D —p; — ... — p,) = dim (D)
gilt, im Produkt der Hyperflichen Y; x ... x ¥, C X" enthalten sind .

Aufgabe 45: Riemann-Roch-Riume
Sei X eine abelsche Varietdt und D € Div(X). Wir definieren

L(D) :={f| f abelsche Funktion auf X und (f) > —-D}U{0}.

Zeigen Sie: I'(D) = L(D).
(Sie diirfen benutzen, dass jede abelsche Funktion Quotient zweier Thetafunktionen ist.)

Aufgabe 46: Translate von Divisoren
Sei X ein komplexer Torus und D € Div(X). Zeigen Sie:
(a) Fiir alle a,b € X gilt: D, = Dy < D, , = D.

(b) Fiir alle a,b € X gilt: a € supp(Dy) < b € supp(D,).
(c) Seien aqy,---,a, € X mit a; + ...+ a, = 0. Dann gilt: Dy, + ...+ D, =, mD.
(d) Ist D effektiv und D =, 0, so ist D der Nulldivisor.



