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Aufgabe 44: Untersysteme
Sei X eine abelsche Variet�at, D 2 Div(X) und p1; : : : ; pr 2 X. Wir de�nieren

�(D � p1 � : : :� pr) := f f 2 �(D) f(p1) = � � � = f(pr) = 0 g

Zeigen Sie:
(a) Das Untersystem �(D� p1� : : :� pr) ist ein komplexer Vektorraum der Dimension

� dim�(D)� r.

(b) Falls dim�(D) � r ist, so existieren Punkte p1; : : : ; pr 2 X, so dass gilt:

dim�(D � p1 � : : :� pr) = dim�(D)� r:

(c) Zeigen Sie die folgende Versch�arfung von (b):
Es gibt Hyper
�achen Y1; : : : ; Yr � X, so dass alle Tupel (p1; : : : ; pr) 2 Xr, f�ur die

dim�(D � p1 � : : :� pr) = dim�(D)

gilt, im Produkt der Hyper
�achen Y1 � � � � � Yr � Xr enthalten sind .

Aufgabe 45: Riemann-Roch-R�aume
Sei X eine abelsche Variet�at und D 2 Div(X). Wir de�nieren

L(D) := f f f abelsche Funktion auf X und (f) � �D g [ f 0 g :

Zeigen Sie: �(D) �= L(D).
(Sie d�urfen benutzen, dass jede abelsche Funktion Quotient zweier Thetafunktionen ist.)

Aufgabe 46: Translate von Divisoren
Sei X ein komplexer Torus und D 2 Div(X). Zeigen Sie:
(a) F�ur alle a; b 2 X gilt: Da = Db , Da�b = D.

(b) F�ur alle a; b 2 X gilt: a 2 supp(Db), b 2 supp(Da).

(c) Seien a1; � � � ; am 2 X mit a1 + : : :+ am = 0. Dann gilt: Da1
+ : : :+Dam �lin mD.

(d) Ist D e�ektiv und D �alg 0, so ist D der Nulldivisor.


