
{
P1 feiner als P2

Q
1

feiner als Q
2

� P1 l Q1
feiner als P2 l Q2

Pn equidist partition von a|b: Intervalle explizit

Pn feiner als Pm � m teilt n = mk: Interval J � Pm Union von k Intervallen I � Pn

Wann Pm l Pn equidist

∫
α\ = α

∫
\

α > 0:
ε

α

α < 0: −ΣP (−\) = −
−
ΣP (\)

a|c \−→ R

{
a|b
b|c

\−−−→
int

R �


a|c \−−−→

int
R

c∫
a

\ =
b∫

a

\+
c∫
b

\

nur Partitionen mit Teilpunkt b

a|c
\/\b
−−→ R

{
\ int
x\ =

x\b x 6= b
�

\b int
c∫

a

\ =
c∫

a

\b

nur Partitionen mit Teilpunkt b



x2/x3 auf 0|1 � n-equidist −Σn isoton /
−
Σn antiton/integrierbar

1∫
0

x2 =
1

3
/x3

1|n∑
k

k
2

=
1

6
n (n + 1) (2n + 1)

1|n∑
k

k
3

=

(
n (n + 1)

2

)2

α > 1:
x\ = x−α antiton on 1|∞: α = 2

S
k

=
∑
n > k

1

n2
: I

k
=

∞∫
k

dx

x2
� S

k+
6 I

k
6 S

k
:

∞∫
1

dx

xα
vgl

∑
n > 1

1

nα

a|b

{
\
\b

−−−−−−→
bes int

R � a|b


\
DF

\max \b
\min \b

−−−−−−−−−→
bes int

R:
b∫

a

\
DF

6

b∫
a

\
DF

a|b \−−−−→
stet

R+

a|b∫
\ = 0 � \ = 0: Ang

c\ > 0 � Stet/Widerspruch

a|b \−−−−→
stet

R int

ZWS
�

a|b∨
c

c\ =
1

b− a

a|b∫
dt

t\ : stet EWS/ZWS

a|b \−−−−−−−→
stet diff

R int

MWS
�

b\− a\
b− a

=

a|b∫
dt

a + t (b− a)

−
\

xχ =

{
1 x � Q
0 x � RþQ

Graph/Ober/Untersum/nicht integrierbar on (0|1)

x\ =

{
x x � Q
0 else

?int on 0|1:

1∫
0

\



x\n =

{
1 x = k/n: 0 6 k 6 n

0 sonst
� Int

0|1 :

∫
\n = 0

π/2∫
0

xcos2 :

7∫
0

xcos2 +
x
sin

2

momente

a|b \−−−−→
stet

R: M0 =

b∫
a

\ = 0 �
∨

a < x < b

x\ = 0

∧
0 6 n < N

Mn =

b∫
a

x\ xn = 0 �
∨

a < x0 :··:xN− < b

N∧
i

xi\ = 0

a|b \−−−−−→
+diff

R �

b∫
a

x\ cos nx ¥ 0


