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Aufgabe 1. (4 Punkte)
Man beweise, dass jeder algebraisch abgeschlossene Korper unendlich viele Elemente hat.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Seien L/K eine Korpererweiterung und V' C A7 eine affine K-Hyperfliche, wobei n > 2.
Angenommen L ist algebraisch abgeschlossen. Man beweise, dass V' unendlich viele Punkte
enthailt.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei L ein algebraisch abgeschlossener Korper und sei K ein Teilkorper von L. Seien n, m >
1 und seien fi,...,fm € K[X3,...,X,] paarweise verschiedene irreduzible Polynome.

Bezeichne H die durch die Gleichung fi fo - -« fin (21, ..., 2,) = 0 definierte K-Hyperfliche
von A7, Sei g € K[Xy,...,X,] mit g(xy,...,x,) = 0 fir alle (zy,...,2,) € H. Man
beweise, dass fifs - f, das Polynom g teilt.

Aufgabe 4. (4 Punkte)
Man beweise, dass die durch z? + 3> = 3 definierte Kurve keine Q-rationalen Punkte
besitzt.

Aufgabe 5. (4 Punkte)
Seien Cy = {(¢,sint) € A% |t € C} und Cy = {(t,€") € AZ|t € C}. Man begriinde, warum
diese Mengen keine ebenen algebraischen Kurven sind.



