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Aufgabe 1. (4 Punkte*)
Sei K ein algebraisch abgeschlossener K�orper. Man bestimme das Verschwindungsideal
der irreduziblen Komponenten der a�nen K-Variet�at V(X2

1
� X2X3; X1X3 � X1) und

beschreibe sie geometrisch.

Aufgabe 2. (4 Punkte*)
SeiK ein algebraisch abgeschlossener K�orper. Man bestimme das Verschwindungsideal der
irreduziblen Komponenten der a�nen K-Variet�at V(X2

1
�X2X3; X

3

1
�X3

2
) und beschreibe

sie geometrisch.

Aufgabe 3. (4 Punkte*)
Sei K ein algebraisch abgeschlossener K�orper und seien V � Am

K
und W � An

K
zwei

irreduzible K-Variet�aten, wobei m;n 2 Z>0.

(a) Man beweise, dass f�ur jedes v 2 V die Menge f(v; w) jw 2 Wg eine irreduzible K-
Untervariet�at von V �W ist.

(b) Man beweise, dass f�ur jede irreduzible Komponente X von V �W die Menge fv 2
V j fvg �W � Xg entweder leer ist oder mit V �ubereinstimmt.

(c) Man beweise, dass V �W irreduzibel ist.

Aufgabe 4. (4 Punkte*)
Man bestimme alle Ideale des Ringes Z� Z.

Aufgabe 5. (4 Punkte*)
Man bestimme SpecZ� Z.

*) Die Punkte dieses �Ubungsblattes werden als Bonuspunkte gewertet.


