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Aufgabe 31 (miindlich). Sei G C R" offen, nicht leer, und f € L; (G), d.h. f € L'(K)
fiir alle Kompakta K C G, und es gelte fiir ein ¢ > 0
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fiir alle ¢ € C.(Q). Zeigen Sie: Es ist schon f € L*(G).

Aufgabe 32 (4 Punkte). Sei T der Operator am Beispiel 5.10.

a) Zeigen Sie: ¥ (T) = H x Kyp.

b) Berechnen Sie den Definitionsbereich Drs des adjungierten Operators T*.

Aufgabe 33 (4 Punkte). Sei () # I = |a,b[ ein offenes Intervall in R, « € C\ {0} und
Ho(I) == {ue H'(I) | u(a) = au(b)} .
Der Operator P, in L?(I) sei gegeben durch
Dp, = H:(I) und P,u= %81@, u € Dp, .
Bestimmen Sie P}. Fiir welche I und o gilt P} = P, 7
Aufgabe 34 (4 Punkte). Auf H'(I) sei durch
wis Jlufl g o= ([l + [9u]2: ) ?

die H'-Norm definiert. Zeigen Sie:

a) H'(I) ist mit der H'-Norm ein Hilbert-Raum.

b) Ist I beschriankt, so existiert ein ¢ > 0 mit

[ull gr < e llOull

fiir alle u € Hy([).



