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Aufgabe 1 (5 Punkte)

Sei B = {z ∈ Cn : ||z||2 < 1} die offene Einheitskugel in Cn und f ∈ O(B) mit f(0) = 0.
Es gebe ein c > 0 mit |f(z)| 6 c für alle z ∈ B. Zeige:

a) Für alle z ∈ B gilt |f(z)| 6 c||z||2.

b) Es gilt ||(Df)(0)|| 6 c, wobei ||(Df)(0)|| := sup
{
|(Df)(0) · z| : z ∈ Cn, ||z||2 = 1

}
.

Hinweis: Verwende das Lemma von Schwarz in einer Variablen.

Aufgabe 2 (4 Punkte)

Berechne das Integral∫ 2π

0

∫ 2π

0
exp

(
cos(s + t)

)
exp

(
i sin(s + t)

)
ds dt

mit Hilfe der Cauchy-Integralformel in mehreren Variablen.

Aufgabe 3 (5 Punkte)

Sei G ⊂ Cn ein Gebiet. Wir schreiben ∂j := ∂
∂zj

und ∂j := ∂
∂zj

, j = 1, . . . , n.

a) Sei f : G → Cm reell differenzierbar mit den Komponenten f1, . . . , fm : G → C.
Zeige, dass

∂jfk = ∂jfk und ∂jfk = ∂jfk

für j = 1, . . . , n und k = 1, . . . ,m.

b) Sei f : G → Cm holomorph, so dass z 7→ ||f(z)||2 konstant ist. Zeige, dass dann
schon f selbst konstant ist.


