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Aufgabe 1 (4 Punkte)

Sei f : P; — Py die holomorphe Abbildung, welche durch die rationale Funtion f(z) :=
z+1/z definiert ist. Man bestimme die Verzweigungspunkte von f und zeige, dass biholo-
morphe Abbildungen ¢ : P; — P; und v : P; — Py existieren, so dass folgendes Diagramm
kommutiert:

Hierbei ist po : Py — Py die Abbildung z — 22.
Aufgabe 2 (4 Punkte)

a) Man zeige, dass die Tangensfunktion eine lokal-biholomorphe Abbildung tan : C —
P; definiert.

b) Man beweise, dass tan(C) = P;\ {=i} gilt und tan : C — P;\ {#i} eine Uberlagerung
ist.

¢) Man zeige, dass biholomorphe Abbildungen
p:C—C und ¢ :C" =P\ {£i}

existieren, so dass folgendes Diagramm kommutiert:

®

C C
expi ltan

Cc* — P\ {=Fi}

Aufgabe 3 (4 Punkte)

a) Man beweise, dass sich die Differentialform w := dz/ (1 + 2?), welche auf C\ {=i}
holomorph ist, nach Py \ {#:i} fortsetzen lésst.

b) Sei p:=tan: C — Py \ {#i} die Uberlagerung aus Aufgabe 2. Man berechne p*w.

Bitte wenden



Aufgabe 4 (4 Bonuspunkte)

Sei F': X — S eine nicht-konstante holomorphe Abbildung von Riemannschen Flichen,

b € X ein Verzweigungspunkt mit Vielfachheit & und a := F(b). Sei w eine meromorphe
1-Form auf S. Man beweise:

Resy(F*w) = kResq(w).



