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Aufgabe 16: Figenschaften der dividierten Differenzen
Weisen Sie die folgenden Eigenschaften der dividierten Differenzen nach.
i) [0o,...,0,]P =0 fiir alle P € I1,,_;
ii) [fo,...,00]f = [0x0)s - - -+ 0rm)] f fiir alle f € C"(R), wobein : {0,...,n} — {0,...,n}

eine beliebige Permutation ist, d.h. die n-te dividierte Differenz ist unabhéngig von

der Reihenfolge der involvierten Koeffizienten;

iii) fiir 6; # 0; gilt die folgende Rekursionsformel

Bos e Birs Oiars 0] F — (B0, 051,054, Ol f
0o, ...,00]f = %, :

iv) fur jedes f € C"(R) gilt
B0, 0.0 f = [ ™Mb + -+ 4 Anbp)dA; - - - d,,
Z:n
wobei ¥, == {(Ao,..., )" : SoioN =1, XN > 0firj = 0,...,n} der n-

dimensionale Standardsimplex ist;

F™(6o)
|

V) 90,...1,90f: ol 3
n+

fo0) L .
fiir ein 6 € [0, . .., 0,] (konvexe Hiille der 6;);

n!

Vi) [0, ... 0.]f =

Vi) 0o, ... 0:)(f9) =D (0o, .- 01f)10;, ... 0u]g (Leibniz-Regel);
j=0
viil) fiir Oy < -+ < O,:
- f(0;)
[907---79n]f: Zn—;
o [0 (0, = 0)
(14+14+3+3+1+2+3+2)

Bitte wenden!



Aufgabe 17: Figenschaften der B-Splines

Weisen Sie die folgenden Eigenschaften der B-Splines nach.
i) supp N;x C [60;, 0i1x] (lokaler Triger);

ii) N,y ist ein stiickweises Polynom vom Grad hochstens k& — 1. Genauer: ist

92‘_1 < ‘91 == ei—l—d < 9i+d+1, SO gllt
Nip € CF 20,1, 0;a11).
Speziell ist NZ’JQ € Ck_2(9i_1, 9i+1), falls 6,_; < 0; < 92'_,_1.
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