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Aufgabe 24: Rekursiv definierte Folgen (4 Punkte)
Eine Folge reeller Zahlen (a,),en sei wie folgt definiert:
1 —a? + 1
a) = 1 s Qp+1 = a, 1 .

Zeigen Sie, dass (a,)nen konvergiert, und bestimmen Sie den Grenzwert.

Aufgabe 25: Konvergenzkriterienfiir Reihen (6 Punkte)
Untersuchen Sie die folgenden Reihen auf Konvergenz:
> nd.3n = (1 (—1)n> = 2n + 1 = 3"
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Aufgabe 26: Vertauschung von Summe und Grenzwert (4 Punkte)

Berechnen Sie

n n

li d li .
nl—>nolokz:;(n+k)(n+k+1) o kz:;nl—{rolo(n—Fk)(n—Fk—Fl)

(Finden Sie das Ergebnis iiberraschend?)

Hinwess: Fiir die Bestimmung des ersten der beiden Ausdriicke ist es giinstig, zunéchst

eine Partialbruchzerlequng WM = #k+n+2+1 mit geeigneten a, b € R zu ermitteln.
Aufgabe 27: Harmonische Reihe (2 Punkte)

Bestimmen Sie eine natiirliche Zahl N, so dass die N-te Partialsumme der harmonischen
Reihe groBer als 99 ist, d. h. es soll gelten

N
;5>99.



