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Aufgabe 1

Sei X := (X1, . . . , Xn) eine u.i.v. Stichprobe der Bernoulliverteilung mit Parameter
p ∈ (0, 1). Zeigen Sie, dass

γ̂(X) :=

∑n
i=1Xi

n− 1
−

(
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i=1Xi)
2

n (n− 1)

der UMVUE Schätzer für γ(p) := p (1− p) ist.

Aufgabe 2

Sei X := (X1, . . . , Xn) eine u.i.v. Stichprobe der Normalverteilung mit bekannter
Varianz σ2

0 > 0 und unbekanntem Erwartungswert µ ∈ R. Bestimmen Sie den UM-
VUE Schätzer für µ3.

Hinweis: Für die Aufgaben 1 und 2 können Sie folgenden Satz bereits verwenden:
Sei (Pθ)θ∈Θ mit Θ ⊂ Rk eine k-parametische Exponentialfamilie mit natürlicher
suffizienter Statistik T und natürlichem Parameter θ ∈ Θ, d.h.

L(θ, x) =
dPθ
dν

= c(θ) exp(θTT (x)) h(x).

Hat Θ ein nicht leeres Inneres, dann ist T suffizient und vollständig.

Aufgabe 3
Sei X eine gleichverteilte Zufallsvariable auf dem Intervall (θ, θ + 1) mit θ ∈ R. Ist
T (X) := X vollständig?

Hinweis: Betrachten Sie die Funktion f(x) := cos(2πx).
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