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Aufgabe 7 (2+2+2 Punkte). Welche der folgenden Abbildungen 7; : P(R) — R sind
duBere Mafle?

0, falls A abzihlbar
a) m(4) = { 1, sonst
0, falls A beschriankt
b) m(4) = { 1, sonst
0, falls A=10
c) n3(A) =< 1, falls A+#(, A beschriinkt
00, sonst

Bestimmen Sie gegebenenfalls alle 7;-messbaren Mengen.

Aufgabe 8 (4 Punkte). Essei 2 =[0,2) und A = {0,[0,1),[1,2),]0,2)} eine o-Algebra
iiber . Weiter sei y ein Maf auf A mit x([0,1)) = p([1,2)) = 3 und p(Q) = 1. Dann
definiert

n(B) = inf{zu(An) A, e ABC | An}
n=1

n=1
das zugehorige duflere Mafi. Geben Sie 7 explizit an und bestimmen Sie die o-Algebra aller
n-messbaren Mengen.

Aufgabe 9 (6 Punkte). Es sei {q1,¢2,...} eine Abzéhlung von Q. Zeigen Sie, dass
durch

F:R— (0,1)
=1
T +— 2271[%700)(1:)
n=1

eine Verteilungsfunktion definiert wird, das heifit, es gelten
e F ist monoton wachsend;
e [ ist rechtsseitig stetig;

e lim, ,o F(xz) =1 und lim,_, o, F(xz) =0.



