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Aufgabe 16 (4 Punkte). Es sei Ω eine nichtleere Menge und A ⊂ Ω eine Teilmenge.
Bestimmen Sie alle σ({A})-messbaren Abbildungen f : Ω→ R.

Aufgabe 17 (4 Punkte). Konstruieren Sie eine Funktion f : R→ R, so dass gelten:

� |f | ist Lebesgue-messbar.

� f ist nicht Lebesgue-messbar.

Hinweis: Benutzen Sie Aufgabe 18.

Aufgabe 18 (8 Punkte).
Es seiA ∈ L(R) mit λ1(A) > 0. Zeigen Sie, dass es eine nicht-Lebesgue-messbare Teilmenge
A1 ⊂ A gibt.
Hinweis: Gehen Sie wie folgt vor:

� Zeigen Sie die Aussage für eine beschränkte Teilmenge B ⊂ A mit λ1(B) > 0. Warum
existiert eine solche Menge?

� Betrachten Sie ein Repräsentantensystem R der Äquivalenzrelation auf B, die durch
x ∼ y genau dann, wenn x− y ∈ Q definiert ist.

� Sei γ > 0, so dass B ⊂ [−γ, γ] gilt. Definieren Sie R∗ :=
⋃
q∈[−2γ,2γ]∩Q(R + q).

Nehmen Sie an, dass R ∈ L(R) gilt und führen Sie dies zum Widerspruch.


